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FONCTIONS CONTINUES ET STRICTEMENT
MONOTONES

Exercicel

| - On considére la fonction f définie par:  f(x)= 11
\1+x

1) DéterminerD, le domaine de définition de f et D, le domaine de continuité de f

2) Montrer que f est strictement décroissante surD,

3) En déduire que f admet une fonction réciproque f~ définie sur un intervalle J que I'on
déterminera

4) Expliciterf’l(x) pour tout xe)

Il — Pour tout X€:|O,g:| on pose : g(x)=f(tan’x)

1) a) Montrer que :  g(x)=+/cos2x

.. . T . , , .
b) Montrer que g est une bijection de }O,Z}ur un intervalle K que I'on déterminera

2) a) Calculer :g™(0)

b) Calculer : Iimg—(>() et im&- (x)-g (1)
X g x—1
Exercice? Soit f la fonction définie sur ]—1;1[par : f(x):_1+ X

1) Montrer que f est continue sur ]—1;1[

2) Etudier le sens de variation de f sur ]—1;1[

3) Montrer que f est une bijection de ]—1;1[ sur un intervalle J que I'on déterminera
+1

(%) =

et montrer que: Vxe), -
1+(x+1)

. . . . . 1
4) Montrer que I'équation f 1(x)zx admet une solution unique o et que 0c<§

( 1 j B
f Si X#—
,n[ par: h(x)= cosX 2

1) Soit h la fonction définie sur {
a si x:E
2

N | A

_ T[
a) Montrer que h est continue sur[;,n[
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Déterminer a pour que h soit continue a droite deE

Exerciced Soit f la fonction définie sur I'intervalle [0,z]par:  f(x)=cosx

1) Montrer que f admet une fonction réciproque f~ et déterminer Drl
2) a) Montrer que :VxeD_,; f-l(_x):n_f_l(x)

PR )
b) Montrer que : lim——==—-0 et déduire lim——=
X wa x+1
3) Soit ¢ la fonction définie par :(p(x):4x3—3x
a) Donner le tableau de variation de @
b) Déterminer : ¢([-1;1])
c) Onpose: h(x)=f"o¢(x)
Déterminer D, et exprimer h(x) en fonction de f*(x) pour tout x e[-1,1]

Exerciceb La courbe ci-dessous o n n
" - 6 (D) :y=x-1

représente une fonction f definie et (ce)

continue sur IR—{-2}

Les droites :(D):y=x—1 et (D'):x=-2 - 7 : .

sont des asymptotes a(c,)

1) Donner le tableau de variation de f
2) Déterminer les limites suivantes :

!mef(x); |imLX) et |im[f(x)—x+4]

X=>+00 2X _ 3 X—>+00

3) Calculer : IXLrgfof(x) et 1Lrpwfof(x)

4) a) Montrer quefof est strictement croissante sur]—2;—1]

b) Déterminer fof(]—z;—l])

5) La courbe (c,)coupe l'axe des abscisses aux points d’abscisses a et B tels que O<a<1let
—2<B<-1

a) Montrer que I'équation f(x)=/ n'admet pas de solutions dans ]—2,+oo[ Représenter sur

I'axe des abscisses les solutions de I'équation fof(x)zO
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